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Conjuntos Densos

Definicao

Um conjunto X diz-se denso se V Ja,b| n X # .

a<b

Exemplos.
> 7 nao é denso pois |0,1| nZ = .
» RT néo é denso pois |—1,0[ n RT = 7.
» R\{0} é denso.

Teorema

Os conjuntos Q e R\Q sao ambos densos.
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Demonstracao

Q é denso.

Demonstracao. Dado um intervalo |a, b|

> Tomamos k > ﬁ (k € N). Entao % < b—a.

. 3 2 1 1 2 3 _ :
> C— {°"’_E7_E’_E’O’E’E’E"°°} —{% TLEZ}CQ
» A distancia entre dois elementos consecutivos de C é
%<b—alog00m]a,b[7&@.

R\Q é denso.

Demonstracao. Dado um intervalo |a, b|

> Tomamos k > m (k € N). Entao % <b—a.

> C’z{n%:neZ}. Entao C' n a,b| # .
> n%gﬁ@: Sen%:fe(@,entéoﬁ:;—];e@.
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A Funcao de Dirichlet

Chamamos funcao de Dirichlet a funcao d: R — R definida por

d(z) — 1, sexeQ;
o 0, sexe R\Q.

A funcao de Dirichlet nao é continua em nenhum ponto a € R
porque:

> a é ponto de acumulacao de Q e de R\Q
> lim d|g(x) = lim 1 =1

> lim d|p\@(z) = lim 0 = 0

» Como 0 # 1, nao existe o lim d(x).



