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Conjuntos Densos

Definição

Um conjunto X diz-se denso se @
a†b

sa, br X X ‰ H.

Exemplos.

§ Z não é denso pois s0, 1r X Z “ H.

§ R`
não é denso pois s´1, 0r X R`

“ H.

§ Rzt0u é denso.

Teorema

Os conjuntos Q e RzQ são ambos densos.



Números Irracionais Summary

Demonstração

Q é denso.

Demonstração. Dado um intervalo sa, br

§ Tomamos k °
1

b´a pk P Nq. Então
1
k † b ´ a.
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§ A distância entre dois elementos consecutivos de C é
1
k † b ´ a logo C X sa, br ‰ H.
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RzQ é denso.

Demonstração. Dado um intervalo sa, br

§ Tomamos k °
1?

2pb´aq pk P Nq. Então

?
2
k † b ´ a.

§ C “ tn
?
2
k : n P Zu. Então C X sa, br ‰ H.
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rk
ns P Q.
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A Função de Dirichlet

Chamamos função de Dirichlet à função d : R Ñ R definida por

dpxq “

#
1, se x P Q;

0, se x P RzQ.

A função de Dirichlet não é cont́ınua em nenhum ponto a P R
porque:

§ a é ponto de acumulação de Q e de RzQ
§ lim

xÑa
d|Qpxq “ lim

xÑa
1 “ 1

§ lim
xÑa

d|RzQpxq “ lim
xÑa

0 “ 0

§ Como 0 ‰ 1, não existe o lim
xÑa

dpxq.


