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V significa ”para qualquer”. Exemplo: VR 2 =0 (V)
e

7 significa ”existe”. Exemplo: EIR y?=—4 (F)
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Pontos de acumulagao Definicao de Limite
®00 00000

Quantificadores

V significa ”para qualquer”. Exemplo:

Limites e Desigualdades
oo

2>
.’EZ/R z= =0 (V)

7 significa "existe”. Exemplo: 3 y? = —4 (F)

yeR
Negacao:

» 3 22<0 (F)
zeR
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V significa ”para qualquer”. Exemplo:
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oo

V2220 (V)

zeR

3 significa ”existe”. Exemplo: EIR yP=—-4 (F)
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Quantificadores

V significa ”para qualquer”. Exemplo:

Limites e Desigualdades
oo

V2220 (V)

zeR

3 significa ”existe”. Exemplo: EIR yP=—-4 (F)
ye
Negacao:
» 3 22<0 (F)
zeR

> Yoyt -4 (V)
yeR
Exemplo com 2 quantificadores:
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V significa ”para qualquer”. Exemplo:

Limites e Desigualdades
oo

V2220 (V)

zeR

3 significa ”existe”. Exemplo: EIR yP=—-4 (F)
ye
Negacao:
» 3 22<0 (F)
zeR

> Yoyt -4 (V)
yeR
Exemplo com 2 quantificadores:
» vV 3 yi=ax (V)
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Vizinhancas

Defini¢ao (Vizinhanca delta de a)
» Vs(a) ={x: |z —a|] <} =]a—¥d,a+ 4]
> Va(a) = Va(@)\{a} =Ja—b,a[ U]a,a + 0

|t —a|<d & —d<zx—a<$

s a—o0<z<a+o
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Vizinhancas

Definigao (Vizinhanca delta de a)
» Vs(a) ={x: |z —a|] <} =]a—¥d,a+ 4]
> Va(a) = Va(@)\{a} =Ja—b,a[ U]a,a + 0

|t —a|<d & —d<zx—a<$
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,00u]0,1[u {2} ¢
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Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,00u]0,1[u {2} ¢
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,0lu]0,1[u {2} ¢é Du{0,1} =[-1,1]u {2}
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao
Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Ha& dois tipos de pontos aderentes:

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,0lu]0,1[u {2} ¢é Du{0,1} =[-1,1]u {2}
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Ha& dois tipos de pontos aderentes:

> a é ponto isolado se: 630 Vs(a) n D = {a}
>

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,0lu]0,1[u {2} ¢é Du{0,1} =[-1,1]u {2}
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Ha& dois tipos de pontos aderentes:

> a é ponto isolado se: 630 Vs(a) n D = {a}
>

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,0lu]0,1[u {2} ¢é Du{0,1} =[-1,1]u {2}

» O tnico ponto isolado de D é a = 2.
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Ha& dois tipos de pontos aderentes:

> a é ponto isolado se: 630 Vs(a) n D = {a}
>

> a é ponto de acumulacdo se: 6V0 f/(;(a) NnD#
>

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,0lu]0,1[u{2} ¢é Du{0,1} =[-1,1]u {2}

» O tnico ponto isolado de D é a = 2.
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Ha& dois tipos de pontos aderentes:

> a é ponto isolado se: 630 Vs(a) n D = {a}
>

> a é ponto de acumulacdo se: 6V0 f/(;(a) NnD#
>

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,0lu]0,1[u{2} ¢é Du{0,1} =[-1,1]u {2}

» O tnico ponto isolado de D é a = 2.
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Pontos aderentes, isolados e de acumulacao

Definicao

Um ponto a é aderente a um conjunto D se JVO Vs(a) n D # &.
>

Ha& dois tipos de pontos aderentes:

> a é ponto isolado se: 630 Vs(a) n D = {a}
>

> a é ponto de acumulacdo se: 6V0 f/(;(a) NnD#
>

Exemplo. O conjunto dos pontos aderentes de
D=[-1,0lu]0,1[u{2} ¢é Du{0,1} =[-1,1]u {2}
» O tnico ponto isolado de D é a = 2.

» O conjunto dos pontos de acumulagao é [—1,1].

-1 0 1 2
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Definicao de Limite

f tem limite b em a se pudermos fazer f(x) tao préximo de b
quanto quisermos restringindo f a uma vizinhanca de a
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Definicao de Limite

f tem limite b em a se pudermos fazer f(z) tao proximo de b
quanto quisermos restringindo f a uma vizinhanca de a

» A proximidade de f(x) e b é medida por |f(x) — b|
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Definicao de Limite

f tem limite b em a se pudermos fazer f(z) tao proximo de b
quanto quisermos restringindo f a uma vizinhanca de a

» A proximidade de f(x) e b é medida por |f(x) — b|

» Dado € > 0, quando é que |f(x) — b < €7
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Definicao de Limite

f tem limite b em a se pudermos fazer f(x) tao préximo de b
quanto quisermos restringindo f a uma vizinhanca de a

» A proximidade de f(x) e b é medida por |f(x) — b|
» Dado € > 0, quando é que |f(x) — b < €7

» Queremos que |f(x) — b| < & numa vizinhanca de a
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Definicao de Limite

f tem limite b em a se pudermos fazer f(x) tao préximo de b
quanto quisermos restringindo f a uma vizinhanca de a

» A proximidade de f(x) e b é medida por |f(x) — b|

» Dado € > 0, quando é que |f(x) — b < €7

» Queremos que |f(x) — b| < & numa vizinhanca de a
Defini¢ao (Limite duma fung¢ao num ponto)

Seja a um ponto de acumulagao de Dy.

(O limite da funcao 4/z no ponto —1 nao faz sentido)
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Definicao de Limite

f tem limite b em a se pudermos fazer f(x) tao préximo de b
quanto quisermos restringindo f a uma vizinhanca de a

» A proximidade de f(x) e b é medida por |f(x) — b|
» Dado € > 0, quando é que |f(x) — b < €7

» Queremos que |f(x) — b| < & numa vizinhanca de a

Defini¢ao (Limite duma fung¢ao num ponto)

Seja a um ponto de acumulagao de Dy. f tem limite b em a se:

sio 6§0$€V5(a) = |f(z)—b| <e
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Definicao de Limite

f tem limite b em a se pudermos fazer f(x) tao préximo de b
quanto quisermos restringindo f a uma vizinhanca de a

» A proximidade de f(x) e b é medida por |f(x) — b|

» Dado € > 0, quando é que |f(x) — b < €7

» Queremos que |f(x) — b| < & numa vizinhanca de a
Defini¢ao (Limite duma fung¢ao num ponto)

Seja a um ponto de acumulagao de Dy. f tem limite b em a se:

szo 6301'6‘/5(0,) = |f(z)—b| <e

T € 10/5((1) exclui o ponto x = a: o limite ndo depende de f(a)
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Interpretacao Geométrica do Limite

Y2, meVala) = flx) e Ve(d)
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Definigao.

lim f(z) = b se e s6 se:
T—a

o 530 zeVs(a) = flz)e Vi(b)
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Definigao.

lim f(z) = b se e s6 se:
T—a

v 3 a:e‘ofa(a) = |f(z)—bl<e
e>0 §>0
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Definigao.

lim f(z) = b se e s6 se:
T—a

e>0 §>0
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
r—>
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lin}2 f(z) =1:
xr—>

O<l|zr—a|l<d = |f(x)—bl<e
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
O<lz—2]<d = |f(z)—b|<e
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1
O<lz—2]<d = |f(z)—b|<e
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
O<lz—2]<d = |f(x)—1] <e




Pontos de acumulagao Definicao de Limite Limites e Desigualdades
000 0000 (e]e)

Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 2z — 3. Entao lir% f(z) =1:
r—>
O<lz—2]<d = |f(x)—1] <e
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
r—>

O<lz—2]<d = |2z—-3—-1]<e
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—bl<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
r—

O<lz—2]<d = |2z—-3—-1]<e

O<lz—2]<d = 2z—4|<e
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

V 3 0<|z—a|l<d = |f(x)—bl<e
e>0 6>0

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
r—

O<lz—2]<d = |2z—-3—-1]<e

O<lz—2]<d = 2z—4|<e

O<lz—2|<d = 2z—-2|<e
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

V 3 0<|z—a|l<d = |f(x)—bl<e
e>0 6>0

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao il_)r%f(x) =1
O<lz—2]<d = |2z—-3—-1]<e
O<lz—2]<d = 2z—4|<e
0<l|zr—2]<d
O<|z—2[<$§

2lr—2| <e

=
= |z —2]<¢g/2
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

V 3 0<|z—a|l<d = |f(x)—bl<e
e>0 6>0

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
r—
O<lz—2]<d = |2z—-3—-1]<e

O<lz—2]<d = 2z—4|<e

O<lz—2|<d = 2z—-2|<e
O<|z—2/<d = |[x—2|<¢g/2
Basta tomar 6 = /2.
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Um Exemplo

Definicao. lim f(x) = b se e s6 se:
r—a

6305300<\x—a\<5 = |f(z)—b|<e

Exemplo. f(z) = 22 — 3. Entao lir% f(z) =1:
T—

O<lz—2]<d = |2z—-3—-1]<e

O<lz—2]<d = 2z—4|<e

O<lz—2|<d = 2z—-2|<e
O<|z—2/<d = |[x—2|<¢g/2
Basta tomar 6 = /2.
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside
1 sex>=0

H =
(z) 0 sex<0
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside
1 sex>=0

H(z) =
(z) 0 sex<0

Vamos ver que Iin%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside
1 sex>=0

H =
(z) 0 sex<0

Vamos ver que Iin%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>

» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside

(@) 1 sex>0
H(x) =
0 sex<0

Vamos ver que Iin%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>

» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2

> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside

(@) 1 sex>0
H(x) =
0 sex<0

Vamos ver que Iin%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>

» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2

> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)



Pontos de acumulacao Definicao de Limite Limites e Desigualdades
000 00000 (o]0}

Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside

(@) 1 sex>0
H(x) =
0 sex<0

Vamos ver que Iin%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>

» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2

> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside
1 =0
Hiz) - se
0 sex <0

Vamos ver que Iirr%) H(x) # a para qualquer a € R
T—
» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2
> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)

» H(z) toma os valores 0 e 1 em qualquer vizinhanga Yo/g(O)
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Exemplo em que o Limite nao Existe

————— Funcao de Heaviside
1 =0
Hiz) - se x
0 sex<0

Vamos ver que Iirr%) H(x) # a para qualquer a € R
T—
» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2
> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)

» H(z) toma os valores 0 e 1 em qualquer vizinhanga Yo/g(O)
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Exemplo em que o Limite nao Existe

————— Funcao de Heaviside
1 =0
Hiz) - se x
0 sex<0

Vamos ver que Iirr%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>

» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2

> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)

v

H(x) toma os valores 0 e 1 em qualquer vizinhanca Yo/g(O)

v

Nao existe nenhuma vizinhanca ‘D/(;(O) na qual H(z) € Vz(a).
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside
1 =0
Hiz) - se
0 sex <0

Vamos ver que Iirr%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>

» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2

> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)

v

H(x) toma os valores 0 e 1 em qualquer vizinhanca Yo/g(O)

v

Nao existe nenhuma vizinhanca ‘D/(;(O) na qual H(z) € Vz(a).
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Exemplo em que o Limite nao Existe

Funcgao de Heaviside
1 =0
Hiz) - se
0 sex <0

Vamos ver que Iirr%) H(x) # a para qualquer a € R
xr—>

» Uma vizinhanca V.(a) é um intervalo de comprimento 2

> Se £ < 5 entdo é falso que 0,1 € V.(a)

v

H(x) toma os valores 0 e 1 em qualquer vizinhanca Yo/g(O)

v

Nao existe nenhuma vizinhanca ‘D/(;(O) na qual H(z) € Vz(a).
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Unicidade do Limite

Teorema

O limite, se existir, é Gnico.

Demonstragao. Se b # ¢ sao limites de f
tomamos vizinhancgas disjuntas
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Unicidade do Limite

A
- Teorema
c
() O limite, se existir, é unico.
Demonstragao. Se b # ¢ sao limites de f
tomamos vizinhancgas disjuntas
V2 (b)
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Unicidade do Limite

A
- Teorema
c
() O limite, se existir, é unico.
Demonstragao. Se b # ¢ sao limites de f
tomamos vizinhancgas disjuntas
V2 (b)

> f(x) — blogo f(x) € Ve(b) numa
vizinhanga Vj, (a)




Pontos de acumulacao Definicao de Limite
000 0000e

Unicidade do Limite

Limites e Desigualdades
[e]e]

- Teorema

c

() O limite, se existir, é unico.
Demonstragao. Se b # ¢ sao limites de f
tomamos vizinhancgas disjuntas

V2 (b)

vizinhanca V5, (a

(
> f(x) — clogo fix

vizinhanca V5, (a

> f(x) — blogo f(x) € Ve(b) numa

)
) € V(c) numa
)
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Unicidade do Limite

Definicao de Limite Limites e Desigualdades
0000e (e]e)
Teorema

O limite, se existir, é Gnico.

Demonstragao. Se b # ¢ sao limites de f
tomamos vizinhancgas disjuntas

> f(x) — blogo f(x) € Ve(b) numa
vizinhanga Vj, (a)

> f(x) — clogo f(z) € V(c) numa
vizinhanga Vj, (a)

Podemos tomar 41 = 09
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Unicidade do Limite

Definicao de Limite Limites e Desigualdades
0000e (e]e)
Teorema

O limite, se existir, é Gnico.
Demonstragao. Se b # ¢ sao limites de f
tomamos vizinhancgas disjuntas
> f(x) — blogo f(x) € Ve(b) numa
vizinhanga Vj(a)
> f(x) — clogo f(z) € Ve(c) numa
vizinhanga Vj(a)

Podemos tomar 41 = 09
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Unicidade do Limite

Vs(a)

Definicao de Limite Limites e Desigualdades
0000e (e]e)
Teorema

O limite, se existir, é Gnico.
Demonstragao. Se b # ¢ sao limites de f
tomamos vizinhancgas disjuntas
> f(x) — blogo f(x) € Ve(b) numa
vizinhanga Vj(a)
> f(x) — clogo f(z) € Ve(c) numa
vizinhanga Vj(a)

Podemos tomar 41 = 09
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Limite e Desigualdades

Teorema
Se lim f(z) < lim g(z) entao existe uma
r—a r—a

vizinhanga Vj(a) na qual f(z) < g(z).
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Limite e Desigualdades

Teorema
Se lim f(z) < lim g(z) entao existe uma
r—a r—a

vizinhanga Vj(a) na qual f(z) < g(z).

Demonstragao. b= lim f(z), ¢ = lim g(z)
r—a r—a
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Limite e Desigualdades

A Teorema
Se lim f(z) < lim g(z) entao existe uma
r—a r—a
Ve(c) vizinhanga Vj(a) na qual f(z) < g(z).
Demonstragao. b= lim f(z), ¢ = lim g(z)
r—a r—a
Vz(b)
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Limite e Desigualdades

Teorema
Se lim f(z) < lim g(z) entao existe uma
r—a r—a
Ve(c) vizinhanga Vj(a) na qual f(z) < g(z).
Demonstragao. b= lim f(z), ¢ = lim g(z)
r—a r—a

» f(x) — b logo existe uma vizinhanca 10/5(a)
na qual f(x) e V.(b)
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Limite e Desigualdades

Teorema
Se lim f(z) < lim g(z) entao existe uma
r—a r—a

Ve(c) vizinhanga Vj(a) na qual f(z) < g(z).
Demonstragao. b= lim f(z), ¢ = lim g(z)
r—a r—a

» f(z) — b logo existe uma vizinhanga XO/d(a)
na qual f(x) e V.(b)

» g(z) — c logo existe uma vizinhanca 10/5 (a)
na qual g(z) € V()
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Limite e Desigualdades

Teorema
Se lim f(z) < lim g(z) entao existe uma
r—a r—a
Ve(c) vizinhanga Vj(a) na qual f(z) < g(z).
Demonstragao. b= lim f(z), ¢ = lim g(z)
r—a r—a

» f(x) — b logo existe uma vizinhanca 10/5(a)

Ve(b) na qual f(z) e V.(b)
» g(z) — c logo existe uma vizinhanca ‘Ofd(a)
na qual g(z) € Vz(c) -
R
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Limite e Desigualdades

Teorema
Se lim f(z) < lim g(z) entao existe uma
T—a o T—a
Ve(c) vizinhanga Vj(a) na qual f(z) < g(z).
Demonstragao. b= lim f(z), ¢ = lim g(z)
r—a r—a

V(b » f(z) — b logo existe uma vizinhanca 10/5(a)

=(b) na qual f(x) e V.(b)

» g(z) — c logo existe uma vizinhanca f/(;(a)
na qual g(z) € V() O

» lim f(z) < ¢c= f(x) < ¢ numa viz. f/(;(a)

—_— r—a

» lim g(x) > b= g(z) > b numa viz. ‘O/(s(a)

r—a
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Limite e Desigualdades

Teorema. Se lim f(x) < lim g(x), entao existe uma vizinhanga
r—a r—a

‘O/(;(a) na qual f(x) < g(x).
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Limite e Desigualdades

Teorema. Se lim f(x) < lim g(x), entao existe uma vizinhanga
r—a r—a

f/(;(a) na qual f(x) < g(x).

Corolario

Se existir uma vizinhanga 13'5((1) na qual f(x) = g(z), entao
lim f(z) > lim g(z) (se os limites existirem).
r—a r—a
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Limite e Desigualdades

Teorema. Se lim f(x) < lim g(x), entao existe uma vizinhanga
r—a r—a

f/(;(a) na qual f(x) < g(x).

Corolario

Se existir uma vizinhanga 13'5((1) na qual f(x) = g(z), entao
lim f(z) > lim g(z) (se os limites existirem).
r—a r—a

Contra-reciproco: Se lim f(z) < lim g(x), entdo nao existe
r—a r—a

nenhuma vizinhanca 10/5(61) na qual f(x) = g(z).
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Limite e Desigualdades

Teorema. Se lim f(x) < lim g(x), entao existe uma vizinhanga
r—a r—a

‘O/(;(a) na qual f(x) < g(x).

Corolario

Se existir uma vizinhanga 1(75((1) na qual f(x) = g(z), entao
lim f(z) > lim g(z) (se os limites existirem).

r—a r—a

Contra-reciproco:  Se hm f(z) < hm g(x), entdo nao existe

nenhuma vizinhanca V5( ) na qual f ( ) = g(x).
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Limite e Desigualdades

Teorema. Se lim f(x) < lim g(x), entao existe uma vizinhanga
r—a r—a

f/g(a) na qual f(z) < g(z).

Corolario

Se existir uma vizinhanga 1(75((1) na qual f(x) = g(z), entao
lim f(z) > lim g(z) (se os limites existirem).
r—a r—a

Contra-reciproco: Se lim f(z) < lim g(x), entdo nao existe
r—a r—a

nenhuma vizinhanca 10/5(a) na qual f(x) = g(z).
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Limite e Desigualdades

Teorema. Se lim f(x) < lim g(x), entao existe uma vizinhanga
r—a r—a

f/g(a) na qual f(z) < g(z).

Corolario

Se existir uma vizinhanga 1(75((1) na qual f(z) > g(z), entao
lim f(z) > lim g(z) (se os limites existirem).
r—a r—a

Contra-reciproco: Se lim f(z) < lim g(z), entdo nao existe
r—a r—a

nenhuma vizinhanca 10/5((1,) na qual f(x) = g(z).
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Limite e Desigualdades

Teorema. Se lim f(x) < lim g(x), entao existe uma vizinhanga
r—a r—a

f/(;(a) na qual f(x) < g(x).

Corolario

Se existir uma vizinhanga 13'5((1) na qual f(x) = g(z), entao
lim f(z) > lim g(z) (se os limites existirem).
r—a r—a

Contra-reciproco: Se lim f(z) < lim g(x), entdo nao existe
r—a r—a

nenhuma vizinhanca 10/5(61) na qual f(x) = g(z).
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